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MATEMATICA

Problema I (10 puncte)

Se considera intervalul H = (O, 1).
ab
ab+(1-a)1-b)

a) Aratati ca relatia a*b= defineste o lege de compozitie pe H.

b) Demonstrati ci functia f : (0, +o0) —(0,1), f(x) :Ll are proprietatea f(xy) = f (x)* f(y),
X+
V X,y >0, unde legea ,, *” este legea definita la punctul a).

N oo . o . 1
c) Stiind ca legea ,,* ” definita la punctul @) este asociativa, rezolvati in H ecuatia X * X* X = >

Problema a 11-a (10 puncte)

Se considera functia f : [0, 1] —->R, f(x)= e + arctgx.

1
a) Sa se arate ca IimJ.t-[ f (t)—arctgt]dt = eT_l.
X—)ool

b) Sa se arate ca 1< f"(x)dxé(e+%) ,Vne N".

Ct— x

1
C) Sa se arate ca J. f”(X)dXZ%fn(l—%j, vne N".
n-1

n

1. Fiecare dintre subiecte se rezolva pe cate o foaie separatd, care se secretizeaza.

2. In cadrul unui subiect, elevul are dreptul si rezolve in orice ordine cerintele.

3. Durata probei este de 4 ore din momentul n care s-a terminat distribuirea subiectelor catre elevi.

4. Elevii au dreptul sa utilizeze calculatoare de buzunar, dar neprogramabile.

5. Fiecare subiect se puncteaza de 1a 10 la 1 (1 punct din oficiu). Punctajul final reprezinta suma acestora.
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